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7ε Επαλαιεπηηθή   

               Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f :   , θαη ν ζεηηθόο αξηζκόο    γηα  

              ηελ νπνία ηζρύεη : 
3 3f f 2x x x x        ( 1 ) , γηα θάζε x  

              Να απνδείμεηε όηη  

1.    Η εμίζωζε f 0x   έρεη κόλν κηα ξίδα  ζην  , κε 1   

2.    Να εμεηάζεηε αλ ππάξρεη θαη λα ππνινγίζεηε ην 
f

lim
x

x
x

 
    

3.    Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε    , κε 
3

2x
x

x

 
   είλαη  

   γλεζίωο αύμνπζα ζην  , 3      

4.    Να εμεηάζεηε αλ ππάξρεη θαη λα ππνινγίζεηε ην 
f

lim
x

x
x

 
    

5.    Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην  

6.    Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην  
 

7.    Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε f είλαη παξαγωγίζηκε  ζην  
 

8.    Να απνδείμεηε όηη  

316f 2
lim
x

x

x

   


 
,  ξίδα ηεο f 0x    

9.    Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο ζπλάξηεζεο f   
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Λύζε 
 
 

1.   Η ζπλάξηεζε  , κε 
3 2x x x     είλαη ζπλερήο θαη γλεζίωο 

   αύμνπζα  ζην θαη    , 0 0   , νπόηε ππάξρεη   

   ώζηε 0  3 2 0    , άξα 0  θαη κνλαδηθό  
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     , νπόηε 

3f f 0 f 0       
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    

    Είλαη γλεζίωο θζίλνπζα ζην 1  ,νπόηε 1 (0,     
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3.     Η ζπλάξηεζε  είλαη παξαγωγίζηκε κε 
3 4 3
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  θαη 3 0 3 0 3x xx         

   Οπόηε ε ζπλάξηεζε    , είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην , 3     

 

4.    
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5.    Η ζπλάξηεζε   είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην  

   Έζηω όηη ε ζπλάξηεζε f δελ είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην  

   ηόηε ππάξρνπλ 
1 2
,x x  , κε 
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x x x x   ,άηνπν. Άξα ε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίωο  

   αύμνπζα ζην  
 

6.    Έζηω 
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   Με 
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7. Από ηε ( 2 ) 
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   Άξα 
32 
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316f 2
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9.    Είλαη lim
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